Chapitre 9 : Systeme de deux équations a deux
iInconnues

| — Systeme de deux éguations du premier deqgré a de  ux inconnues.

1 — Définitions.

* Une équation du premier degré a deux inconnues x et y est de la forme ax+ by = c ou
et c sont des nombres donnés.

Exemple : 6x — 2y = 4 est une équation du premier degré a deux inconnues X

tdelaf

* Un systeme de deux équations du premier degré a deux inconnu
{ ax + by =

, ; ,,oua b, c a, b etc sontdes nombres donnés.
ax + by =c

6x — 2y = 4 . 3 . . \
Exemple : {Zx y = -1 est un systéme de deux équations a deux i
* Résoudre un tel systéme, c’est trouver tous les coup en méme temps les
deux équations. Chacun de ces couples est appelé co i systeme.

» Le couple (1 ;1) est-il solution du systéme préce
6x1-2x1=6-2=4et2x1-1=2-1=1#-1.

» Le couple (3 ; 7) est-il solution
6x3-2x7=18-14=4et2

Donc le couple (3 ; 7) est sol

;'y), 'ordre des nombres est important.

—ax+c¢

cie la droite (d) d’équation : y = (on exprime y en

c . . . . .
_ .+ Onassocie les droites (d) et (d’) d’équations respectives :

steme revient donc a déterminer les coordonnées des points d’intersection
roites (d) et (d') s'ily en a.

de solutions du systéme :

d) et (d’) sont sécantes, le systéeme a un unique \\

le solution : le couple (xs ; ys) coordonnées du point

d’intersection S de (d) et (d’). ¥s

Si (d) et (d’) sont strictement paralléles, le systeme n'a It

pas de solution.

» Si(d) et (d") sont confondues, le systéme a une infinité O
de couples solutions.

Remarque : En 3°™, on se limite aux systémes ayant un unique couple solution.




Il — Résolution d'un systéme.

1 — Méthode par substitution.

Remarques :
» On utilise cette méthode de préférence quand le coefficient de I'une des deux inconnue

est 1.
» Cette méthode consiste a substituer (remplacer) une inconnue par son expression
fonction de l'autre, de fagon a obtenir une équation a une inconnue.

(x-2y =3 (E)
Exﬂm_ﬂ{%c + 5y = 12 (Eyp)

Dans la premiére équation ( E,) : le coefficient devant I'inconnue x

: s N : , . +3
est 1, on exprime x en fonction de y a partir de cette équation.

X

X+5y=12
4(2y +5y=12

Dans la seconde équation ( E,) : on remplace x par 2y + 3 afin
d’obtenir une équation a une inconnuey.

+4x3+5y=12

12 +5y=12

On résout cette nouvelle équation pour obtenir la valeur de 13y +12=12
13y=0

y=0

XxX=2y+3

On remplace y par la valeur obtenue dans I'équation Xx=2x0+3
x=3

X—2y=3-2x0=3

Ax+5y=4x3+5x0=12

r une (ou les deux) équation(s) par des nombres
ditionne (ou on soustrait) les deux équations, une des

res de la premiére équation (E;) par
X équations, les coefficients devanty sont | 2 x (E;) 10x—4y=-48
2 x (Ey) 10x—4y=-48
(E3) + 2x+4y= 24
12x+ 0y =-24
12x=-24
X==2
5x(—2)-2y=-24
peut remplacer x par la valeur obtenue dans (E;) ou (E,). -10 : g i ~ ii
y="7
On vérifie que le couple obtenu est solution du systeme 5Xx—-2y=5x(=2)-2%x7=-24
d’équations. 2X+4y=2x(—=2)+4x7=24




5x — 2y = —24

2x + 4y = 24 est donc le couple (-2 ; 7).

La solution du systeme {

3 — Interprétation graphigue.

On trace les droites associées a chacune des équations du systéme. La solution du systeme es
couple de coordonnées du point d’intersection des deux droites.

(x—2y =3
Exemgle.{4x + 5y = 12

1% étape : On exprime y en fonction de x dans chacune des deux équations, ce q

trouver I'équation des deux droites associées :

e droite (d): x—2y= 3doncy=§x—§
12

e droite (d") : 4x+ 5y =12 doncy=—§x+?

2°™ &tape : On trace ces deux droites dans un méme repére :

e droite (d) : » droite (d")

3*"&&tape : On lit les coordonnées du point d’intersection de (d) et (d) :
S rdonnées du point d’'intersection de (d) et (d’) semblent étre (3 ; 0).

étape : On vérifie que le couple de coordonnées lues sur le graphique est bien la solution du

3-2x0=3

stéme:{ =
4 x3+5x%x0

12

A ATTENTION : La vérification est obligatoire.
5°M¢ étape : On conclut : La solution du systéme est le couple (3 ; 0).



